KUT I TROKUT (ZA ONE KOJI ŽELE ZNATI VIŠE)

 1.
Duljine dviju stranica u trokutu iznose 6.21 cm i 1.47 cm. Kolika je duljina treće stranice ako je njezina duljina prirodni broj?

 2.
Postoji li trokut s duljinama stranica a, b i c za koje vrijedi  a + b = 12,  b + c = 26  i 
a + c = 32 ?  Objasni.

 3.
U trokutu ABC povučene su simetrale kutova α i β. Pod kojim se kutom sijeku te dvije simetrale ako je  α = 58°  i  β = 64° ?

 4.
U trokutu je jedan unutarnji kut dva puta veći od drugoga, a treći unutarnji kut jednak je polovini zbroja prvog i drugog unutarnjog kuta. Koliko iznose veličine unutarnjih kutova ovog trokuta?

 5.
U trokutu ABC kut α dvostruko je veći od kuta γ, a kut β trostruko je manji od kuta γ. Koliko iznose veličine unutarnjih kutova tog trokuta?
 6.
U trokutu ABC kut β za 16° veći je od α, a γ je za 12° manji od zbroja kutova α i β. Odredi veličine unutarnjih i vanjskih kutova ovog trokuta.
 7.
Kut uz osnovicu jednakokračnog trokuta za 17° 18' veći je od kuta nasuprot osnovici. Odredi veličine unutarnjih i vanjskih kutova ovog trokuta.

 8.
U nekom trokutu ABC vrijedi  
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Odredi veličine kutova α, β i γ .
 9.
Simetrale kutova uz osnovicu jednakokračnog trokuta zatvaraju kut od 155°. Odredi veličine vanjskih kutova tog trokuta.

10.
Duljine stranica pravokutnika razlikuju se za 4.2 cm, a njegov je opseg 23.2 cm. Nad njegovom duljom stranicom kao osnovicom nacrtan je s vanjske strane jednakokračan trokut kojemu je opseg jednak opsegu pravokutnika. Odredi duljine stranica tog trokuta.
11.
Simetrala vanjskog kuta uz osnovicu 
[image: image3.wmf]AB

 i simetrala vanjskog kuta nasuprot osnovici jednakokračnog trokuta  ABC sijeku se pod kutom od 71°. Odredi veličine unutarnjih kutova trokuta ABC.

12.
U trokutu ABC točka P polovište je stranice 
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. Iz vrhova B i C spuštene su okomice na pravac AP koje taj pravac sijeku u točkama D i E. Dokaži da je  (DC( = (EB(.

13.
U jednakokračnom trokutu simetrala kuta uz osnovicu i visina povučena iz istog vrha zatvaraju kut od 15°. Izračunaj koliko stupnjeva imaju unutarnji kutovi trokuta.
14.
Dan je trokut ABC. Na produžetku stranice 
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 preko vrha A odabrana je točka M  tako da je  
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 preko vrha B odabrana je točka N tako da je 
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.  Koliki su unutarnji kutovi trokuta ABC ? Koliki je opseg trokuta ABC ako je  
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15.
U trokutu ABC visina na stranicu 
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 prolazi točkom T presjeka simetrale kuta 
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i simetrale stranice produžetku stranice 
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. Koliko iznosi kut 
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16. Dana je dužina 
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. Na njoj su odabrane točke B i C tako da je  
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 s iste strane pravca AD nacrtani su jednakostranični trokuti ACF i CDE. Dokaži da je trokut BEF jednakostraničan.

17. Na stranicama 
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 jednakostraničnog trokuta ABC označene su redom točke N, P i R takve da je  
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.  Dokaži da je trokut NPR jednakostraničan.

18.
Zadan je trokut ABC. Na produžetku stranice 
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 preko vrha A odabrana je točka E tako da je  
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,  a na produžetku stranice 
[image: image26.wmf]AB

 preko vrha B odabrana je točka D tako da je 
[image: image27.wmf]BC

BD

=

.  Izračunaj veličinu kuta 
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19. Dan je jednakokračni pravokutni trokut ABC s pravim kutom u vrhu C. Nad katetom 
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 nacrtan je jednakostranični trokut BCD. Izračunaj veličinu kuta 
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RJEŠENJA

 1.
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 Stranica b može imati duljinu: 5 cm, 6 cm ili 7 cm.

 2.
Zbrojimo li sve tri jednakosti u jednu, dobit ćemo:  
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,  odnosno. 
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.  Dakle,  
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.  Sada se lako odrede a, b i c:  a = 9,  b = 3,  
c = 23.  Ali, zbroj duljina stranica a i b manji je od duljine stranice c. Ne postoji trokut s takvim duljinama stranica.

 3.
Simetrale kutova sijeku se u točki S i sa stranicom 
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 zatvaraju 
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. U tom trokutu veličine kutova uz stranicu 
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 jesu 29° i 32°, pa je veličina trećeg kuta (kuta između simetrala) 119°.

 4.
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10.
Duljine stranica pravokutnika iznose 3.7 cm i 7.9 cm. Duljina osnovice jednakokračnog trokuta je 7.9 cm, a duljina kraka 7.65 cm. 

11.
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13.
dva rješenja: 
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14.
α je veličina vanjskog kuta jednakokračnog 
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 pa je  α = 54°,  β je veličina vanjskog  kuta jednakokračnog 
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pa je  β = 64°,  γ = 62°.  Opseg trokuta jest 47 cm.

15.

[image: image59.wmf]TDC

ATD

D

@

D

 po poučku SKS  (
[image: image60.wmf],

CD

AD

=

  90°, zajednička stranica 
[image: image61.wmf]DT

). Slijedi da je 
[image: image62.wmf]2

DTC

a

Ð=

.  U trokutu ANT (N je nožište visine iz vrha C) jest  
[image: image63.wmf]90

2

a

a+=°

, 
odnosno.  α = 60°
16.
Neka je  
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.  Pravac BF jest simetrala dužine 
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 pravokutan je  pa je 
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.  U trokutu BEF  dvije su stranice jednakih duljina i između njih kut od 60°, znači da su kutovi uz osnovicu 60°. Dakle, trokut BEF jest jednakostraničan.

17.
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  po poučku SKS (stranice duljina x i  a – x,  kut od 60° između njih). Iz sukladnosti ovih trokuta slijedi da su im i treće stranice sukladne, tj. 
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18.
Kutovi α i β vanjski su kutovi jednakokračnih trokuta 
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19.
Dva su rješenja: ako je jednakostraničan trokut ABD nacrtan nad katetom  
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